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ข้อสอบแข่งขนัคณิตศาสตร ์ประจ าปีการศึกษา 2562  

เวลา 3 ชั่วโมง 
ตอนที ่1 อตันัย 15 ข้อ ขอ้ละ 2 คะแนน 

1. จงหาผลลพัธ ์√𝑎2 + 𝑏 เมื่อ 𝑎 = 999...9

n   ั

, 𝑏 = 1999...9

n   ั

 และ 𝑛 เป็นจ าน นนบั 

 

 

 

 

 

2. จ าน นเ ม็บ กที่นอ้ยก ่า 800 และหารด ้ย 4,5 และ 6 แล ้เหลือเศษ 3 มีก่ีจ าน น 

 

 

 

 

 

3. จงหาจ าน นนบั 𝑛 ที่มากที่สดุที่ท  าให ้10 < √𝑛2 − 23𝑛 + 133 < 11 
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4. หอ้งเรยีนหอ้งหนึ่งมีนกัเรยีน 56 คน ซึ่งอ ัราส่ นระห า่งจ าน นของนกัเรียนหญิง ่อจ าน นของนกัเรียนชาย เป็น 

2: 5 แ ่ฝ่าย ชิาการของโรงเรียนเห็น ่านกัเรียนชายในหอ้งนีม้จี  าน นมากเกินไปจงึยา้ยนกัเรียนชายจ าน นหนึ่งไปอีก

หอ้งหนึ่ง เพื่อใหอ้ ัราส่ นใหม่ระห ่างจ าน นของนกัเรียนหญิง อ่จ าน นของนกัเรียนชายในหอ้งเรียนดงักลา่ เป็น 4: 7 

จงหาจ าน นของนกัเรียนชายที่ถกูยา้ยไปอีกหอ้งหนึ่ง 

 

 

 

 

 

5. ก าหนดให ้𝐴 เป็นจ าน นนบัสองหลกั ที่เลขโดดในหลกัสิบมากก ่าเลขโดดในหลกัหน ่ย อยู่ 2 และ 

      𝐵 เป็นจ าน นนบัสองหลกั ที่เกดิจากการสลบัเลขโดดที่เป็นหลกัสิบและหลกัหน่ ยของ 𝐴 

ถา้ 4 เท่าของ 𝐴 บ กด ้ย 
5

7
 เท่าของ 𝐵 มีค่าเป็น 237 แล ้ 𝐴 − 𝐵 มีค่าเป็นเทา่ใด 

 

 

 

 

6. จงหาค า อบของอสมการ 
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7. พิจารณาแบบรูป ่อไปนี ้

รูปที่ 1 รูปที่ 2 รูปที่ 3 รูปที่ 4  

รูปทกุรูปในแบบรูปนีเ้ป็นรูปส่ีเหล่ียมจ ัรุสั โดย 

รูปท่ี 2 มีค ามยา ดา้นเป็น 
2

3
 เท่าของค ามยา ดา้นของรูปท่ี 1 

รูปท่ี 3 มีค ามยา ดา้นเป็น 
2

3
 เท่าของค ามยา ดา้นของรูปท่ี 2 

รูปท่ี 4 มีค ามยา ดา้นเป็น 
2

3
 เท่าของค ามยา ดา้นของรูปท่ี 3 

และเป็นเช่นนีเ้รื่อยไป 

ถา้ 𝑛 เป็นจ าน นนบัท่ี 𝑛 ≥ 2 และค ามยา ดา้นของรูปส่ีเหล่ียมจ ัรุสัรูปท่ี 1 เป็น 1 หน่ ย แล ้รูปส่ีเหล่ียมจ ัรุสัรูปที่ 

𝑛 ในแบบรูปนี ้มีพืน้ท่ีก่ี ารางหน่ ย 

 

8. ให ้𝐶 และ 𝐷 เป็นจดุบน 𝐴𝐵̅̅ ̅̅  ซึ่ง 𝐴𝐶: 𝐶𝐷: 𝐷𝐵 = 2: 3: 4 

ถา้อ ัราส่ นของผลร มของพืน้ท่ีรูปครึง่ งกลมที่มเีสน้ผ่านศนูยก์ลางเป็น 𝐴𝐶̅̅ ̅̅ , 𝐶𝐷̅̅ ̅̅ , 𝐷𝐵̅̅ ̅̅   ่อพืน้ท่ีรูปครึง่ งกลมที่มีเสน้

ผ่านศนูยก์ลางเป็น 𝐴𝐵̅̅ ̅̅  เท่ากบั 𝑥: 𝑦 โดย ห.ร.ม.ของ 𝑥 และ 𝑦 เท่ากบั 1 แล ้ 𝑥 + 𝑦 มีค่าเป็นเท่าใด 
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9. นายศกัดิ์น าอาหารไปใหส้นุขัท่ีสถานรบัเลีย้งสนุขัจรจดับ าเพ็ญ โดยเขาเ รียมถาดอาหารดงัรูปท่ี 1 ไ  ้

รูปที่ 1 รูปที่ 2 รูปที่ 3 รูปที่ 4  

ถา้มีสนุขัส่ี  ั เขาจะใชถ้าดหนึง่ถาด เพื่อใหอ้าหารสนุขักินพรอ้มกนั ดงัรูปท่ี 2 

ถา้มีสนุขัหก  ั เขาจะใชถ้าดสองถาดมา ่อกนั เพื่อใหอ้าหารสนุขักินพรอ้มกนั ดงัรูปท่ี 3 

ถา้มีสนุขัแปด  ั เขาจะใชถ้าดสามถาดมา ่อกนั เพื่อใหอ้าหารสนุขักินพรอ้มกนั ดงัรูปท่ี 4 

ถา้นายศกัดิ์มีถาดอาหารอยู่ 𝑛 ถาด โดยที่ 𝑛 ≥ 1 แล ้ ด ้ย ิธีการ ่อถาดในลกัษณะดงักล่า นี ้นายศกัดิจ์ะสามารถให้

อาหารสนุขักินพรอ้มกนัไดก่ี้  ั 

 

 

 

10. ให ้ 𝐴𝐵𝐶 เป็นรูปสามเหล่ียมดา้นเท่า ที่แ ่ละดา้นยา  6 หน่ ย สรา้งครึง่ งกลมซึ่งมีดา้น 𝐵𝐶 เป็นเสน้ผ่าน

ศนูยก์ลาง และครึง่ งกลมนี ้ดัดา้น 𝐴𝐵 และ 𝐴𝐶 ดงัรูป 

A

B C
 

จงหาพืน้ท่ีของส่ นท่ีแรเงา ( อบในรูปจ าน นเทา่ของ 𝜋) 
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11. ใหรู้ปส่ีเหล่ียม 𝐴′𝐵′𝐶′𝐷′ เป็นภาพท่ีไดจ้ากการหมนุรูปส่ีเหล่ียม 𝐴𝐵𝐶𝐷 ดงัรูป 
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จงหาพกิดัของจดุหมนุ และขนาดของมมุท่ีใชใ้นการหมนุในทิศทาง ามเข็มนาฬิกา 

 

12. ให ้𝑃 เป็นจดุภายในของรูปส่ีเหล่ียมจ ัรุสั 𝐴𝐵𝐶𝐷 โดยที่ 𝑃𝐴: 𝑃𝐵 = 1: 3 และ 𝐴𝑃̂𝐵 = 135°  

จงหา 𝑃𝐴: 𝑃𝐵: 𝑃𝐶 ( อบในรูปอ ัราส่ นอยา่ง  ่า และสามารถ อบในรูปกรณฑไ์ด)้ 

 

 

 

 

13. ให ้𝑎 เป็นจ าน นจรงิ ถา้ขอ้มลูเจ็ดคา่ ่อไปนี ้

𝑎   𝑎 + 1   𝑎 + 3   𝑎 + 5   2𝑎   2(𝑎 + 1)   2(𝑎 + 2) 

มีค่าเฉล่ียเลขคณิ เท่ากบั 5.5 แล ้ 𝑎 มีค่าเป็นเท่าใด ( อบในรูปทศนยิมสอง  าแหน่ง) 
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14. นกัเรียนจ าน น 10 คน สอบ ิชาคณิ ศาส รไ์ดค้ะแนนดงันี ้

13   13   14   14   15   15   16   16   16   18 

จงหาส ่นเบี่ยงเบนมา รฐานของคะแนนสอบ ชิาคณิ ศาส รข์องนกัเรียน 10 คนนี ้( อบในรูปกรณฑไ์ด)้ 

 

 

 

 

15. รา้นสะด กซือ้แหง่หน่ึง ส าร จจ าน นลกูคา้ที่มาซือ้ของในรา้น จ าน น 400 คน ซึ่งแยกเป็น 5 ประเภทไม่ซ  า้กนั ได้

ขอ้มลูดงันี ้

ประเภทลูกค้า จ านวน(คน) 
 ยัเด็ก 36 

 ยัรุน่ 74 

 ยัท างาน 130 

 ยักลางคน 140 

 ยัชรา 20 

ถา้สุ่มลกูคา้หน่ึงคนจากลกูคา้จ าน น 400 คนนี ้ แล ้ค ามน่าจะเป็นท่ีจะไดล้กูคา้ ยัท างานหรือ ยักลางคนมากก า่ 

ค ามน่าจะเป็นท่ีจะไดล้กูคา้ ยัรุน่หรือ ยัชรา อยู่เทา่ใด ( อบในรูปทศนิยมสอง  าแหน่ง) 

 

ตอนที ่2 อตันัย 10 ข้อ ขอ้ละ 3 คะแนน 

16. ให ้𝑎 และ 𝑛 เป็นจ าน นเ ็ม ซึง่ 𝑎 = √39 + 312 + 315 + 3𝑛3
 จงหา 𝑎 − 𝑛 

 

 

 

 

 



Math Wizard 
สมาคมคณิตม.ต้น 

7 

 

                          หา้มคดัลอกและเผยแพร ่
 

17. ก าหนดให ้⊛ เป็นการด าเนินการระห า่งจ าน นจรงิสองจ าน นท่ีมีสมบ ัิดงันี ้

(1) 3 ⊛ 3 =
5

3
 

(2) (3𝑥) ⊛ 𝑦 =
1

3
+ (𝑥 ⊛ 𝑦) 

(3) 𝑦2 ⊛ 𝑥 = 𝑥2 ⊛ 𝑦 

โดยที่ 𝑥 และ 𝑦 เป็นจ าน นจรงิใดๆ จงหาผลลพัธข์อง 36 ⊛ 9 ในรูปจ าน นจรงิที่เป็นผลส าเรจ็ 

 

18. ให ้𝑝(𝑥) = 𝑥3 − 4𝑥2 + 2𝑥 + 12  

ถา้ 𝑥 − √𝑎 หาร 𝑝(𝑥) เหลือเศษ √𝑎 + 6 แล ้ 𝑎 มีค่าเป็นเท่าใด 

 

 

 

 

 

19. ให ้𝑦 เป็นผลบ กของส่ นยอ่ยสามส่ น โดย ส่ นย่อยแรกแปรผนั รงกบั 𝑥 ส่ นย่อยที่สองแปรผนั รงกบั 𝑥2 และ 

ส่ นย่อยที่สามแปรผกผนักบั 𝑥3 ถา้ 𝑥 = 1 แล ้ 𝑦 = 1 ถา้ 𝑥 = −1 แล ้ 𝑦 = 9 และ ถา้ 𝑥 = 2 แล ้ 𝑦 =

0 จงหาคา่ของ 𝑦 เมื่อ 𝑥 = −2 

 

 

 

 

 

 



Math Wizard 
สมาคมคณิตม.ต้น 

8 

 

                          หา้มคดัลอกและเผยแพร ่
 

20. เรือท่องเที่ย ชม  ิแม่น า้เจา้พระยาของบรษิัทหนึง่ เดินทางโดยใชค้ ามเร ็คง  ั 𝑎 เม ร ่อนาที ถา้น า้นิ่งเรือล านีจ้ะ

ใชเ้ ลาเดินทางไปและกลบั ระห ่างจดุ 𝐴 และจดุ 𝐵 เป็น 1 ชั่ โมง แ ่ใน นัปีใหม่กระแสน า้ในแม่น า้เจา้พระยาไหลด ้ย

ค ามเร ็คง  ั 𝑏 เม ร ่อนาที เรือล านีจ้ะใชเ้ ลาเดินทางไปและกลบั ระห ่างจดุ 𝐴 และจดุ 𝐵 มากขึน้ 30 นาที 

จงหาอ ัราส่ นระห ่างค ามเร ็ของเรือ ่อค ามเร ็ของกระแสน า้ใน นัปีใหม ่ ( อบในรูปอ ัราส่ นอย่าง  ่า และสามารถ

 อบในรูปกรณฑไ์ด)้ 

 

 

 

 

 

 

 

21. หลงัคาทรงพีระมิดหลงัหน่ึง มีฐานเป็นรูปหกเหล่ียมดา้นเทา่มมุเท่า  ดัค ามยา ดา้นของฐาน และค ามสงู รงของ

พีระมิดจากแบบแปลนอาคารได ้4 เซน ิเม ร และ 2 เซน เิม ร  ามล าดบั 

ถา้แบบแปลนอาคารย่อส่ นในอ ัราส่ น 1: 100 และช่างทาสีคิดคา่ทาสี ารางเม รละ 800 บาท แล ้ค่าทาสี

ภายนอกหลงัคาทัง้หลงั (ไม่ร มฐาน) คิดเป็นเงินก่ีบาท 
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22. ให ้𝐴𝐵𝐶 เป็นรูปสามเหล่ียม ที่มจีดุ 𝐷 และ 𝐸 อยู่บนดา้น 𝐵𝐶 (𝐷 อยู่ทางซา้ยของ 𝐸) 

จากจดุ 𝐷 ลาก 𝐷𝐹̅̅ ̅̅  ขนานกบั 𝐴𝐸̅̅ ̅̅   ดัดา้น 𝐴𝐵 ที่จดุ 𝐹 

ถา้ 𝐵𝐷: 𝐷𝐶 = 3: 2 และ 𝐷𝐸: 𝐸𝐶 = 3: 4 แล ้ อ ัราส่ นของพืน้ท่ีรูปสามเหล่ียม 𝐵𝐷𝐹  ่อ พืน้ท่ีรูป

สามเหล่ียม 𝐴𝐵𝐸  ่อ พืน้ท่ีรูปสามเหล่ียม 𝐴𝐶𝐸 เป็นเท่าใด ( อบในรูปอ ัราส่ นอย่าง  ่า) 

 

 

 

 

 

 

 

23. ให ้𝐴𝐵𝐶𝐷 เป็นรูปส่ีเหล่ียมคางหม ูที่มีดา้น 𝐴𝐷 ขนานกบัดา้น 𝐵𝐶 และ 𝐴𝐵̂𝐶 + 𝐵𝐶̂𝐷 = 90° ถา้ดา้น 

𝐵𝐶 ยา  𝑎 เม ร และดา้น 𝑀𝑁 ยา  
𝑎

5
 เม ร เมื่อ 𝑀 และ 𝑁 เป็นจดุกึง่กลางดา้น 𝐴𝐷 และดา้น 𝐵𝐶  ามล าดบั แล ้ 

จงหาค ามยา ของดา้น 𝐴𝐷 โดย อบในรูปของ 𝑎 
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24. ญาญ่า อ้งการส่งบ ัรอ ยพร นัเกิดใหแ้ฟนคลบัจ าน นส่ีคน คนละหน่ึงฉบบั โดยจา่หนา้ซองจดหมายถึงแฟนคลบัแ ่

ละคนไ ค้นละหน่ึงซอง ถา้ญาญ่าสุ่มหยิบบ ัรอ ยพร นัเกิดใส่ซอง ซองละหน่ึงฉบบั โดยไม่สนใจ า่ “บ ัรอ ยพร นัเกิด

ฉบบัใดใส่ซองใด” จงหาค ามน่าจะเป็นท่ีญาญ่าจะหยิบบ ัรอ ยพร นัเกิดใส่ซองถึงแฟนคลบัถกู อ้งอย่างนอ้ยหนึ่งฉบบั 

( อบเป็นทศนิยมสาม  าแหน่ง) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

25. โรงงานผลิ เข็มเย็บผา้แหง่หน่ึง  อ้งการผลิ เขม็ที่มีค ามยา  ัง้แ ่ 3.99 เซน ิเม ร ถึง 4.24 เซน เิม ร 

หลงัจากผลิ เข็มได ้ 10,000 เล่ม จึงน าเข็มมา ร จสอบ พบ า่ ค่าเฉล่ียเลขคณิ ของค ามยา เข็ม เท่ากบั 4.11 

เซน เิม ร และส่ นเบีย่งเบนมา รฐานของค ามยา เขม็เทา่กบั 0.04 เซน ิเม ร ถา้ค ามยา ของเขม็ที่ผลิ มีการแจก

แจงปก ิแล ้ จ าน นเข็มที่มคี ามยา สัน้ก า่เขม็ที่ อ้งผลิ มีทัง้หมดก่ีเล่ม 

 

 

 

 

 

 

 



Math Wizard 
สมาคมคณิตม.ต้น 

11 

 

                          หา้มคดัลอกและเผยแพร ่
 

ตอนที ่3 อตันัย 10 ข้อ ขอ้ละ 4 คะแนน 

26. ให ้𝑎, 𝑏 และ 𝑐 เป็นจ าน นนบัท่ีแ ก า่งกนัทัง้หมด ซึ่ง 𝑎 + 𝑐 = 3𝑏 และ 𝑎2 + 𝑏2 + 𝑐2 = 230  

จงหาค่าของ (𝑎 − 𝑏)𝑐  ที่เป็นไปไดท้ัง้หมด 

 

 

 

 

 

 

 

 

27. ให ้𝑥, 𝑦 และ 𝑧 เป็นจ าน นนบัท่ีท าใหร้ะบบสมการ 𝑥𝑦 + 𝑦𝑧 = 506 และ 𝑥𝑧 + 𝑦𝑧 = 86 เป็นจรงิ  

ถา้ 𝑀 เป็นค่าสงูสดุของ 
𝑥𝑦

𝑧
 และ 𝑚 เป็นค่า  ่าสดุของ 

𝑥𝑦

𝑧
 แล ้ 𝑀 + 𝑚 มีค่าเป็นเท่าใด 
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28. ให ้𝑚 เป็นจ าน นเ ็ม และ 𝑛 เป็นจ าน น รรกยะ ซึง่ 2𝑛 เป็นจ าน นเ ม็ที่ท  าให ้ 

(𝑛 − 1)2 + 𝑛2 + (𝑛 + 1)2 + (𝑛 + 2)2 = 𝑚2 เป็นจรงิ  

จงหาผล า่งที่มากที่สดุของผลบ ก 𝑚 และ 𝑛  

 

 

 

 

 

 

 

 

29. จงหาจ าน นเ ็ม 𝑘 และรากทัง้สามของสมการ 𝑎3 + 3𝑎2 − 6𝑎 + 𝑘 = 0 โดยที่ 𝑘 อยู่ห่างจากศนูยน์อ้ย

ที่สดุ และท าใหร้ากทัง้สามของสมการนีเ้ป็นจ าน นเ ็ม 
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30. กร ยกลม รงอนัหนึ่งบรรจขุองเหล  เมื่อน าฐานกลมของกร ย างลงบนโ ๊ะราบ จะเห็นระดบัของของเหล สงูเป็น

ครึง่หน่ึงของค ามสงูกร ย ถา้พลิกกร ยเอาดา้นแหลมลงลา่งใหค้ ามสงูของกร ย ัง้ฉากกบัพืน้แล ้ ระดบัของของเหล ใน

กร ยจะสงูเป็นรอ้ยละเท่าไรของค ามสงูของกร ย (ขอบกร ยไมม่ีค ามหนาและ อบในรูปกรณฑไ์ด)้ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

31. จงหาจ าน นของคู่อนัดบั (𝑚, 𝑛) ทัง้หมดที่ท  าใหส้มการ (𝑚 + 𝑛)2 + 5𝑚 + 𝑛 = 𝑘2 เป็นจรงิ เมื่อ 𝑚 

และ 𝑛 เป็นจ าน นนบัท่ีมคี่าไมเ่กิน 100 และ 𝑘 เป็นจ าน นเ ็ม 
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32. ให ้𝐴𝐵𝐶 เป็นรูปสามเหล่ียมดา้นเท่าที่มคี ามยา รอบรูปเทา่กบั 15 เซน เิม ร ลาก 𝐴𝐷̅̅ ̅̅  แบ่งครึง่มมุ 𝐵𝐴̂𝐶  ดั

 งกลมลอ้มรอบรูปสามเหล่ียม 𝐴𝐵𝐶 ที่จดุ 𝐷 

ให ้𝑀 และ 𝑁 เป็นจดุบนดา้น 𝐴𝐵 และ 𝐴𝐶  ามล าดบั ถา้ 𝑀𝐷̂𝑁 = 60° แล ้ ค ามยา รอบรูปของรูปสามเหล่ียม 

𝐴𝑀𝑁 เป็นเท่าใด 

 

 

 

 

 

 

 

 

33. ให ้𝐴𝐵𝐶 เป็นรูปสามเหล่ียม ซึ่งเสน้แบ่งครึง่มมุ 𝐵𝐴̂𝐶  ดั 𝐵𝐶 ที่จดุ 𝐷 

ถา้ 𝐴𝐵̂𝐶: 𝐵𝐴̂𝐶 = 3: 1 และ 𝐴𝐵 + 𝐵𝐷 = 𝐴𝐶 แล ้ ขนาดของ 𝐴𝐵̂𝐶 เป็นเทา่ใด 
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34. มีสลาก 7 ใบ เขียนหมายเลข 1 ถึง 7 ลงบนสลากใบละหน่ึงหมายเลข น าสลากทัง้หมดใส่ในกล่องทึบ สุ่มหยิบสลาก

สามใบขึน้มาพรอ้มกนัจากกล่องทึบนี ้ ค ามน่าจะเป็นท่ีผลร มของหมายเลขบนสลากเป็นจ าน นเฉพาะเป็นเท่าใด ( อบ

ในรูปเศษส่ นอยา่ง  ่า) 

 

 

 

 

 

 

 

 

35. ให ้𝑚 แทน จ าน นของจ าน นนบัหกหลกัทัง้หมดซึง่ผลคณูของเลขโดดทกุ  ัในแ ่ละจ าน นนบัหกหลกันัน้ เท่ากบั 

49  

และ 𝑛 แทน จ าน นของจ าน นนบัหกหลกัทัง้หมดซึ่งผลคณูของเลขโดดทกุ  ัในแ ่ละจ าน นนบัหกหลกันัน้ เท่ากบั 15 

จงหา 
𝑚

𝑛
 ( อบในรูปเศษส่ นอยา่ง  ่า) 

 

 
 
 
 
 


